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L’homme et la mer Toys 3 gl

Homme libre, toujours tu chériras la mer
Sy th|)> Canvyd e_)l)«.h !) kiJ) ); «JI_}T 2,8 d’
La mer est ton miroir; tu contemples ton ame
b o sy ey sl Lo
Dans le déroulement infini de sa lame
A3 (oaly= ol elyel 0Ll s Gamaeir o
Et ton esprit n'est pas un gouffre moins amer.
G (b3 1) S o] s &S el 05 () 5 A2asil
Tu te plais a plonger au sein de ton image;
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TuI’embrasses des yeux et des bras,et toncceur
Us) 5 i 5 (2550 b ol <yl y e b
Se distrait quelques fois de sa propre rumeur
Au bruit de cette plainte indomptable et sauvage.
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Vous étes tous les deux ténébreux et discrets:
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Homme, nul n'a sondé le fond de tes abimes,
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O mer. nul ne connait tes richesses intimes,
s 3, 5 ol oS 5l uSen L Gl
Tant vous ¢tes jaloux de garder vos secrets!
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Et cependant voild des siécles innombrables
38 a b slgp angul L
Que vous combattez sans pitié ni remords,
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Tellement vous aimez le carnage et la mort,
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O lutteurs éternels, 6 fréres implacables!
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de quantitées infiniment petites, n’est que pour
abreger & simplifier les raisonnements; mais que
dans le fond le calcul différentiel ne suppose point
nécessairement l’existence de ces quantitées; que
ce calcul ne consiste qu’a déterminer algébrique-
ment la limite d'un rapport - - -
Il ne s’agit point, comme on le dit encore ordi-
nairement, de quantitées infiniment petites dans
le calcul différentiel; il s’agit uniquement de lim-
ites de quantitées finites. Ainsi la métaphysique
& des quantitées infiniment petites plus grandes
ou plus petites les unes que les autres, est to-
talement inutile au calcul différentiel. On ne se
sert du terme d’infiniment petit, que pour abréger
les expressions. Nous ne dirons donc pas avec
bien des géometres qu'une quantité est infiniment
petite, non avant qu’elle s'évanoiiisse, non aprés
qu’elle est évanotie, mais dans 'instant méme ot
elle s’évanotiit; car que veut dire une définition si
fausse, cent fois plus obscure que ce qu'on veut
définir? Nous dirons qu’il n’y a point dans le cal-
cul différentiel de quantitées infiniment petites.
Mais les inventeurs cherchent a mettre le plus
de mysteére qu'ils peuvent dans leurs découvertes;
& en général les hommes ne haissant point
I'obscurité, pourvii qu’il en résulte quelque chose
merveilleux. Charlatanerie que tout cela! La verité
est simple, & peut étre toujours mise a portée de
tout le monde, quand on veut en prendre la peine.
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On dit qu’une grandeur est la limite d'une autre
grandeur, quand la seconde peut approcher de la
premiere plus prés que d’'une grandeur donnée, si
petite qu’on la puisse supposer, sans pourtant que
la grandeur qui approche, puisse jamais surpasser
la grandeur dont elle approche; en sorte que la
différence d’un pareille quantité a sa limite est ab-
solument inassignable- - -

A proprement parler, la limite ne coincide ja-
mais, ou ne devient jamais égale, & la quantité
dont elle est la limite; mais celle-ci s’en approche
toujours de plus en plus et peut en différer aussi
peut qu’on voudra - - -
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Celui-ci nous paroit suffire pour faire entendre
aux commengcans la vraie métaphysique du calcul
différentiel. Quand une fois on l'aura bien com-

prise, on sentira que la supposition que 'on y fait

1. epsilontics
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Nach einer richtigen Erklarung nahmlich versteht
man unter der Redensart, dass eine Function f(z)
fur alle Werthe von z, die inner- oder ausser-
halb gewisser Grenzen liegen, nach dem Gesetze
der Stetigkeit sich andere, nur so viel, dass, wenn
z irgend ein solcher Werth ist, der Unterschied
f(z +w) — f(z) kleiner als jede gegebene Grosse
gemacht werden konne, wenn man nur w so klein,
als man nur immer will, annehmen kann.
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Lorsque les valeurs successivement attribuées a
une mueme variable s’approchent indéfiniment
d’une valuer fixe, de maniére a finir par en différer
aussi petit que l'on voudre, cette derniére est ap-
pelée la limite de toutes les autres.- - -
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Lorsque les valeurs numériques successives d’'une

mileme variable décroissant indéfiniment, de

maniére a s’abaisser au-dessous de tout nombre

donné, cette variable devient ce qu’on nomme un

infiniment petit ou une quantité infiniment petite.

Une variable de cette espéce a zéro pour limite.
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On nomme quantité variable celle que ’'on con-
sidére comme devant recevoir successivement,
plusieurs valeurs différentes les unes apres des
autres. On désigne une semblable quantité par une

lettre prise parmi les derniéres de l'alphabet.. - -
o b oS e 38 58 5l e S b s
el [ Ul Gy ol S S s s (L



Rt Ol st B8

St 33 S S Colpoy GlEaS T () 53 (S (2L il
g+ ] ol olesl s e e dsuéwlaﬁt-):l‘.,@:fuyly
s b T pize s uales olsl s 0 S1lsy Slewlz+ ) iz
Sl bl el 352 'S S el ol e i
K138, S S Culpis slgaS 850 50 @W“ed'j@bbﬂe@'b
(VA g F 0T e gma) [¥] 1 odijpal o plyea |y 5 Jite

5o JE
Cela posé, si la variable y est exprimée en fonction

de la variable z par la équation
(1) y = f(=)
Ay, ou l'accrosissement de y correspondent &

l'accroisse- ment Az de la variable z, sera

déterminé par la formule

(3) y+ Ay = f(z + Az).

[p- 19] - -+ Il est bon d’observer que, des équations
(1) et (2) réunies, on conclut
(5) Ay = f(z + Az) - f(z).

Solent maintenant h et 7 deux quantitées dis-
tinctes, la premiére finie, la seconde infiniment pe-
tite, et & = i/h le rapport infiniment petit de ces
deux quantitées. Si 'on attribue a Az la valeur
finie h, la valeur de Ay, donnée par 'equation
(5), deviendra ce qu'on appelle la différence de
la fonction f(z), et sera ordinairement une quan-
tité finie. Si, au contraire, l'on attribue & Az une

valeur infiniment petite, si I'on fait par example
Ap=g=0o:+Hh,
la valeur de Ay, savoir

flz+1) - f(z)

sera ordinairement une quantité infiniment petite.

ou f(r+a-h)— f(zx)

C’est ce que l'on verifiera aisément a 1'égard des

fonctions

A%, -
auxquelles correspondent les différences
AP A (A — ) A

dont chacune referme un facteur A* — 1 ou ... qui

converge indéfiniment avec i vers zero.
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Mon but principal a été de concilier la rigeur, dont
je m’étais fait une loi dans mon Cours d’analyse,
avec le simplicité qui résulte de la considération
directe des quantitées infiniment petites.
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Soit D une quantité donnée qu'on pourra prendre
aussl petite qu’on voudra; on pourra donc tou-
jours donner a ¢ une valeur assez petite pourque
la valeur de V' soit renfermée entre des limites
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On dit qu’une grandeur est la limite d’une autre
grandeur, quand la seconde peut approcher de la
premiére plus prés que d’une grandeur donnée, si

petite qu’on la puisse supposer, ...
. - 3 =
A J] U,u)g )
Lorsque les valeurs successivement attribués & une
mileme variable s’approchent indéfiniment d’une
valuer fixe, de maniere a finir par en différer aussi

petit que 'on voudre, cette derniére est appelée la

limite de toutes les autres.
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si petite qu’on la puisse supposer

différer aussi petit que I'on voudre)
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il s'ensuit que, en considérant la courbe dont i
serait I'abscisse et I'une de ces fonctions [i - P)]
I'ordonnée, cette courbe coupera 'axe a l'origine
des abscisses, et ... le cours de la courbe sera
nécessairement continue depuis ¢e point; donc elle
s'approchera peu a peu de I’axe avant de le couper
et s’en approchera, par conséquent, d'une quan-
tit¢ moindre qu’aucune quantité donnée, de sorte
qu’on pourra toujours trouver une abscisse i cor-
respondant & une ordonnée moindre qu'une quan-
tité donnée, et alors toute valeur plus petite de
7 répondra aussi dés ordonnées moindres que la
quantité donnée.
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Cela posé, la fonction f(z) sera, entre les deux
limites assignés a la variable x, fonction continue
de cette variable, si, pour chaque valeur de = in-
termédiaire entre ces limites, la valeur numérique
de la différence f(z+a)— f(z) décroit indéfiniment
avec celle de a. En d’autres termes, la fonction
f(z) restera continue par rapport a x entre les lim-
ites donneés, si, entre ces limites, un accroissement
infiniment petit de la variable produit toujours un
accroissement infiniment petit de la fonction elle-
mueme.
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